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ΛΥΣΕΙΣ 

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ  2001 

 

ΘΕΜΑ  1ο   

A.  

α)  

Θεωρία : Σχολικό βιβλίο σελίδα 105 

β)   

Α. 4 ,       Β.7 ,         Γ. 1 ,        ∆ . 2 ,        Ε. 5 ,       ΣΤ. 6   

Β.  

z1 = 1 + i   ,      z2 = i     

α)  

z1 = 2 i
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β)  

z1 · z2 = 2 i
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ΘΕΜΑ  2ο   

α)  

f(x) = 0   ⇔    x
2−4x + 3 = 0    ⇔    x = 1  ή  x = 3   

Άρα  τα σηµεία τοµής µε τον άξονα των x είναι τα   Α(1,  0)   και   Β(3,  0)  

Είναι   f(0) = 3,  οπότε το σηµείο τοµής µε τον άξονα των y είναι το  Γ(0,  3)  

β)  

f ΄(x) = 2x−4    µε    f ΄(3) = 2  και   f(3) = 0   

Η ζητούµενη εξίσωση είναι η   y− f(3) = f ΄(3)(x−3)  ⇔   

                                                  y = 2(x−3) ⇔  

                                                  y = 2x−6 

γ)  

f ΄(x) > 0   ⇔   2x−4 > 0    ⇔    x > 2   

f ΄(x) < 0   ⇔   2x−4 < 0    ⇔    x < 2    

Και επειδή η  f  είναι συνεχής στο ℝ ,  θα είναι γνησίως αύξουσα στο  [ 2,  + ∞)  και  

γνησίως φθίνουσα στο  (−∞ ,  2]  
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ΘΕΜΑ  3ο   
α)  

Η υπόθεση   2 – x
4  

≤  f(x)  ≤  2 + x
4
    για x = 0 δίνει   2 ≤ f(0) ≤ 2 ,  άρα f(0) = 2  

β)  

Επειδή   4

x 0
lim(2 x )
→

− = 2 = 4

x 0
lim(2 x )
→

+ ,  σύµφωνα µε το κριτήριο της παρεµβολής θα 

είναι και  
x 0
lim f (x)
→

= 2  

Αφού λοιπόν   
x 0
lim f (x)
→

= 2 =  f(0) ,   η f είναι συνεχής στο xo = 0  

γ)  

2−x
4 

≤  f(x) ≤  2 + x
4
     ⇔     −x

4
≤  f(x) −2 ≤  x

4
     ⇔  

                                                 −x
4
≤  f(x) − f(0) ≤   x

4
     (1) 

•     Όταν   x > 0 ,  η  (1)   ⇒    −x
3
 

f (x) f (0)
  

x 0

−
≤ ≤

−
 x

3 
  

       και  αφού   3

x 0
lim ( x )

+→
− = 0 = 3

x 0
lim (x )

+→
, 

       σύµφωνα µε το κριτήριο της παρεµβολής θα είναι και  
x 0

f (x) f (0)
lim

x 0+→

−
−

= 0  

•     Όταν   x < 0 ,  οµοίως θα είναι    
x 0

f (x) f (0)
lim

x 0−→

−
−

= 0  

Αφού     
x 0

f (x) f (0)
lim

x 0+→

−
−

= 0 =
x 0

f (x) f (0)
lim

x 0−→

−
−

,   είναι f ΄(0) = 0  

 

ΘΕΜΑ  4ο   
α)  

Ο χρόνος που χρειάζεται  για να διανυθούν  625 km  µε ταχύτητα x km/h είναι  

t = 
625

x
 ώρες ,  οπότε τα καύσιµα που απαιτούνται για το ταξίδι είναι  

625

x

2x
5,5 + 

200

 
 
 

 λίτρα  και το κόστος αυτών θα είναι  160·
625

x

2x
5,5 + 

200

 
 
 

 

Η αµοιβή του οδηγού θα είναι   2000 ·
625

x
  

Εποµένως το συνολικό κόστος του ταξιδιού είναι  

Κ(x)  = 160·
625

x

2x
5,5 + 

200

 
 
 

+ 2000 ·
625

x
 = 

         = 
550000

x
 + 500x + 

1250000

x
 =  

         = 
1800000

x
+ 500x   ,   0 < x < 90  
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β)  

Κ΄(x) = −  
2

1800000

x
+ 500 = 

2

2

500x 1800000

x

−
   

Κ΄(x) = 0    ⇔   x = 60  (αφού x > 0)  

Κ΄(x) > 0    ⇔   x > 60  και  

Κ΄(x) < 0    ⇔   x < 60    

εποµένως  η  Κ(x)  παρουσιάζει ελάχιστο για  x = 60 ,  πράγµα που σηµαίνει ότι το 

κόστος ελαχιστοποιείται όταν η ταχύτητα είναι  60 km/h.  

 


